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MAURICIO CAIXBA SANCHEZ * 30 sept

30 puntos

Se ha de realizar una investigacion documental por parte del equipo de trabajo, tomando en cuenta |la Guia de
evaluacion en el anexo. Los topicos a investigar se enlistan a continuacion.

2.1.1 Definicién intuitiva de limite

2.1.2 Concepto de indeterminacién y sus distintas formas:
2.1.3 Calculo de limites por métodos tabular y grafico.
2.1.4 Propiedades de los limites.

Entregable: adjuntar archivo, verificar que sea el correspondiente a la materia y al equipo.

Bibliografia recomendada:

[1] H. Anton, Calculo: trascendentes tempranas. México: Limusa, 2 ed., 2009.

[2] F. Ayres, Calculo. México: McGraw-Hill, 5 ed., 2010.

[3] G.P.G.R.P. T. A. M. T. M. J. Ramos Beltran, J.A., Calculo Diferencial. México: Alfaomega, 2019.

[4] R. Larson, Matematicas 1 : Célculo Diferencial. México: McGraw-Hill, 2009.

[5] R. Larson, Calculo combo. México: McGraw Hill, 9 ed., 2010.

[6] L. Leithold, El Célculo con Geometria Analitica. México: Oxford, University Press, 20009.

[7] S. Mera, Calculo diferencial e integral. México: McGraw-Hill, 2013.

[8] J. Villa Morales, Problemas de optimizacién de maximos y minimos. México: Universidad Auténoma de
Aguascalientes.

[9] J. Stewart, Calculo de una variable: trascendentes tempranas. México: Cengage Learning, 7 ed., 2013.
[10] G. B. Thomas, Calculo de una variable con cédigo de acceso MyMathlab. México: Pearson Educacién, 12 ed.,
2012.

Fecha de entrega: 8 oct
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2.1.1. Definicion intuitiva de un limite.

Suponga que f(x) esta definida cuando x esta cerca de un numero a. (Esto @

significa que f esta g tienen a a, excepto
I, fagina. 1 de 17 = Q + > L
Organizacion ... wv /7,5
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LIMITES LATERALES @ T02A0-1InvDoc-CD2.. [

Hasta ahora, en el estudio del limite de una funcién conforme la variable
independiente x tiende al numero a, se han considerado valores de x cercanos a a, el
cual no se considera como posible valor de x. sin embargo, suponga que se tiene la
funcion definida por

() = Vicd 27/30

como f(x) no existe si x < 4, entonces f no esta definida en cualquier intervalo abierto

Calificacion

que contenga a 4. De modo que linl Vx-4no tiene significado. Si, de cualquier forma, se

K=
: : Rubrica [4 /30
restringe x a nimeros mayores que 4, puede lograrse que elvalor de vx-4 estatan cerca L
de 0 como se desee tomando valores de x suficientemente cercano a 4 pero mayores ‘ _
que 4. En tal caso, x se aproxima a 4 por la derecha y se considera el limite por la Cantidad dei.. v /7,5
derecha (o el limite lateral derecho), el cual se define a continuacion.
Calidad de lai... v /7,5

Definicion de limite por la derecha

Sea f una funcion definida en cada numero del invertalo abierto (a, c). Entonces, el ®
limite de f(x), confirme x tiende a a por la derecha, es L, lo que se denota por

Pagina 7 de 17

Organizacion ... wv /7,5
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Estas cinco leyes se pueden expresar verbalmente como sigue:

<l

5 s 5 i Entregada el 8 oct a las 23:38
Ley de la suma 1. El limite de una suma es la suma de los limites. N

Ver historial
Ley de la diferencla . El limite de una diferencia es la diferencia de los limites. %)
Ley del multiplo constante . El limite de una constante por una funcion es la constante por el limite de la m T02A0-1InvDoc-CD2... s
funcion.
Ley del producto . El limite de un producto es el producto de los limites.
Ley del coclente . El limite de un cociente es el cociente de los limites (siempre que el limite del Calificacion
denominador no sea cero).
27/30 :
Rubrica [4 /30
Listas de referencias.
: . : : . Cantidad dei... w /7,5
R. Larson, Matematicas 1: Calculo Diferencial. México: Cengage Learning, 2018.
J, Stewart, Calculo: trascendentes tempranas. México: Cengage Learning, 8va edicién, 2018.
Leithold, L., 1999. El Calculo, 7 ed. Oxford University Press. Mégjico.
Calidaddelai.. wv /7,5
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Cantidad de informacion 17,5 A
Se califica la cantidad de informacion reunida en torno a los tépicos investigados, asi como a la diversidad de fuentes bibliograficas utilizadas.
Excelente 7,5 puntos Notable 6,75 puntos Bueno 6 puntos Suficiente 525 puntos Insuficiente 4,5 puntos
Todos los temas han sido Todos los temas han sido Todos los temas han sido Todos los temas han sido Todos los temas han sido
tratados de manera tratados de manera tratados suficientemente. tratados de manera tratados de manera
exhaustiva. Se han completa. Se han Se han utilizado al menos suficiente. Se han insuficiente. Se han
utilizado al menos 4 utilizado al menos 3 2 fuentes bibliograficas. utilizado al menos 1 utilizado al menos 1
fuentes bibliograficas. fuentes bibliograficas. fuente bibliografica. fuente bibliografica.
Calidad de la informacion [7,5 A
Se califica la calidad de informacion reunida en torno a los tépicos investigados, asi como a la seriedad y autoridad de fuentes bibliograficas utilizadas.
Excelente 7,5 puntos Notable 6,75 puntos Bueno 6 puntos Suficiente 525 puntos Insuficiente 4,5 puntos
La informacion esta La informacion esta muy La informacion esta La informacidn esta La informacion esta poco
ampliamente relacionada relacionada con el tema relacionada con el tema relacionada con el tema relacionada con el tema
con el tema requerido y requerido y se refuerza requerido y se refuerza requerido y se refuerza requerido y no se refuerza
se refuerza con ejemplos con ejemplos. Todas las con algunos ejemplos. con pocos ejemplos. con algunos ejemplos.
detallados. Todas las fuentes bibliograficas. Casi todas las fuentes Algunas fuentes Casi todas las fuentes
fuentes bibliograficas. son de notable bibliograficas. son de bibliograficas. son de bibliograficas. son de
son de excelente reputacion. buena reputacioén. buena reputacion. mala reputacion. @

reputacion.
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BE T02A02-Ejercicios-C.. [4
Problemas de limites y continuidad.
Calificacion
Carlos Eduardo Reyes Guerrero', Victor de Jesus Gomez Torres?,
Luis David Torres Molina ®, and Carlos Martin Jerezano Jara? .
40/40 :
! Division: Ingenieria Mecatronica
2 Caleulo Diferencial
4111-A/1er Semestre/Agosto 2024-Enero 2025
* Docente: Mauricio Caizba Sanchez
Rubrica [£ /40
7/10/24
Cantidad de p... v /13
1. Calcular cada uno de los limites indicados
922 — 16
1.1. lim —
z—r% —3+4
Procedimiento /14

0:2-16  9(3)°-16 9(2)-16 0
w4 —3z+4  —3(3)+4 —4+4 0

922 -16 (3,+4)(3.—-4) 3.+4
Faectorizacion = — - = =—(3.+4)=-3.—-4
—32+4 3. -1 (3 ) - ®

Sustitucion: lim

Limite simpli

Resultado v /13
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. TP +27  27(-1)3 + 27
i [P lim 'j,} = ( })
y—=-1 9y? — ¢ 9(—1)2 -9
o 27,2 +27 27(-1)°+27 -27+27 0
Sustitucion: lim = = 5 — -
y=-1  9,.2-9 9(1)> -9 9-9 0

Factorizacion :

27,2 + 27 B 0 {:iy:i + 3] B (9) (3) {y:i + 1) B 3 {”3 + 1)
92—-9 ~ 9(-1) 9@ VH+1)  @-1(E+1)
3(y+1) (y:y + I}
(y—1)(y+1)

3(2-y+1) 3,.2-3,+3 3(-1*-3(-1)+3
Limite simpli ficado : lim (J J ) = -2 2 = =1 i =
y—r—1 U — ]. i I i = ].
3+34+3_ 9

—9 2

t2 — 16
1.8. lim
t—4 /Tt — 2

., . t*=16 4*-16 16-16 0
Sustitucion:lim - = —

i34t -2 Jd—-2 2-2 0
t2—-16 (t—4)(t+4 t—2) (Vi+2)(t+4
Factorizacion : e ( }{ +4) _ (‘/_ ) (J ) ( ) = (\ﬁ* ‘2) (t+4) =
Vi Vi-2 Vi-2
VIT + 4Vt + 2, +8
Limite simpli ficado : }1’11% VIT+4Vit+2,+8 = (\./_l) (4)+4 (\/_l) +2(4)+8 =

(2)(4) +4(2)+2(4)+8=8+8+8+8=32

e

Tz —1
1.9. lim va

r—1 ;?'2 -1

Sustitucion: lim
=+l I

=]
|
sl
=2
=]
|
=i
I
=

Factorizacion

1
f e 1Y lL1 Y L =Lt

<l

=

Devolver

Archivos

Entregada el 27 oct a las 18:15
Ver historial

BE T02A02-Ejercicios-C.. [4
Calificacion

40/40
Rubrica [/ /40
Cantidad de p... v /13
Procedimiento v /14
Resultado v /13
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google.com
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lim — = oo (1)
o—0 T
Esto es incorrecto, esta creencia se debe a que cuanto mas se aproxima el de-
nomidador al 0, los resultados son cada vez mas grandes, v seria astuto pensar
que la division en 0 tiende a infinito. Pero la definicion de limite dice que x se
debe acercar al numero pero por ambos lados. Si tomamnos el ejemplo anterior
y decimos que el resultado si es infinito lo cual es incorrecto. Ya que si tomamos
valores cada vez mas cercanos a () pero positivos la division tiende a infinito por
que el resultado sera cada vez mas grande, por otro lado si hacemos lo mismo
pero ahora con valores negativos la division tendera a menos infinito. Como la
definicion de limite dice que nos debemos acerca pero por ambos lados, v como
por izquierda los valores tienden a menos infinito v por derecha a infito, los
cuales son diferentes, por lo que como nos acercamos por dos valores distintos y
el limite tiene que ser un valor unico, se dice que el limite no existe. Lo correcto
seria evaluarla con los limites laterales:
| l
lim — =—0c0 lim — =00 (2)

r—0— I r—0t I

(-1 | -0.01 | -0.001 | -0.0...1 | x 0.0...1 | 0.001 | 0.01 | 1
-1 | -10 -100 -1000... | f(x) | 1000... | 100 10 1

Cuadro 1: TABLA DE ACERCAMIENTO POR IZQUIERDA Y DERECHA

Regresando a el problema propuesto se presenta un caso similar de una
division entre (), podemos evaluar el limite usando limites laterales, pero con el
limite propuesto podemos decir que el limite no existe, yva que la funcion no esta
definida para 1, los limites laterales son diferentes y si observamos su grafica
podemos afirmar esto y agrega que esa misma funcién tampoco esta definida
para 2.

P T TR TR 6w + -
KT, 2w + u ) + 3 i )
lim '.:}."I = No eriste (3)

=l

2w? — 6w+ 4

<l

=

Devolver

Archivos

Entregada el 27 oct a las 18:15

Ver historial
BE T02A02-Ejercicios-C.. [4
Calificacion

40/40
Rubrica [/ /40
Cantidad de p... v /13
Procedimiento v /14

Resultado v /13
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Archivos
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-1 o
“-_}] B i_ 3_’3 - “:] 0 Entregada el 27 oct a las 18:15
E“ _;]_[{‘i +32+9) Ver historial
z=10 :I
(2) 224+ 32+9=0 T02A02-Ejercicios-C Vs
— ] \HJE—.L(H- m J L]
a=1,b=3,¢=9
Sustituyendo valores del discriminante b* — dac
Para b* - . ps . s
B2 — 32 — g Calificacion
Para dac :
dac=4—-1-9=236
Restamos : 40/40 E
b —4dac=9-36 = -27
como el discriminante es negativo (-27), significa que no tiene solucuon real,
solo solucion complejas. Estas quiere decir que en la funcion no hay valores
reales de z que hagan que z2 + 32 +9 =0 Rubrica [4 /40
Por la que la unica discontinuidad real en la funcion es z = 3 )
Cantidad de p... v /13
— -2 — " P11 =
3.3. f(w)=-2w*—-3w — 15—
para encontrar las discontinuidades, busquemos los valores w que hacen que
el denominador sea (
6w? —3w+9=0
—— (=3)%+/(—=3)*=4-6-9
2t /TTTE Procedimiento v /14
w = 3£/9-216
- .,,-1’2 307

Dado que el discriminante es negativo (-207), no hay raices reales para esta
ecuacion. Esta significa que el denominador nunca es cero para valores reales de
w. para la que no existen, discontinuidades reales en esta funcion

Resultado v /13
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utilizando el proceso
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texto y de ecuaciones en

-~ TO2A02 Ejercicios - x| +

google.com

TO2AO02 Ejercicios - CDA Equipo 04

Notable 12 6 puntos

Refleja un razonamiento
en su mayoria detallado y
ordenado, utilizando el
proceso adecuado,
siguiendo la mayoria de
los pasos para resolver
los ejercicios de manera
correcta. Utiliza editor de

Forma de presentar y ordenar el proceso de resolucién de los problemas y ejercicios.

Bueno 11,2 puntos

Refleja un razonamiento
semi-ordenado, puede
hacer los ejercicios pero
no explica la manera en
que los resolvid. Cuando
los resuelve utiliza un
proceso aceptable.
Escaneado de los

Suficiente 9,8 puntos

Refleja un razonamiento
sin orden, puede hacer los
ejercicios pero no explica
la manera en que los
resolvid. Utiliza otro
proceso no claro de
seguir. Escaneado de los
ejercicios, escritura
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No refleja ningun
razonamiento, resuelve
los ejercicios de manera
mecanica y sin orden.
Escaneado ilegible.

L X T ]

140 -
Cantidad de problemas y ejercicios 13 A
La cantidad de ejercicios propuestos deben ser resueltos en su totalidad

Excelente 13 puntos Notable 11,7 puntos Bueno 10,4 puntos Suficiente 9,1 puntos Insuficiente 7,8 puntos

Presenta la totalidad de Entrega el 90 % de los Entrega el 80 % de los Entrega el 70 % de los Entrega menos del 60 %

ejercicios y problemas ejercicios y problemas ejercicios y problemas ejercicios y problemas de los ejercicios y

resueltos. resueltos. resueltos. resueltos. problemas resueltos.
Procedimiento na A
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4.1: Si f(s) = 2e=T . O,

a) graficar SETellaEIEE.!

Resultado v /10
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=l TO2A03 Prob Soft

google.com

4.1

30/30 >
7/10/24
: Si f(s) = {;-.x:‘:+'..)_1.-i.:—_|-;-\+2ﬂ'

a) graficar f(s) en un intervalo adecuado.

z_wvalues
values

f z

z_plot
y_plot

plt.fi
plt.p

plt
plt
plt
plt
plt
plt
plt

nt('z',

f numpy as

np

t matplotlib.pyplot as plt

Z, val ir

np.array([-2.60800,

f z(z values)

f(z)")

zip(z_wvalues, f z wvalues):

print(f*{z:.5f}"', f'{val:.5f}")

axvline(x

np.linspace(-3,
f z(z_plot)

re(figsize=(8, &))
plot, y plot, label="f(z)', color="blue",

/2, color="red’, linestyle="--', label="z

xlabel('z")
ylabel('f{z)")

Jdegend()

.title('Grafica de f(z)")

LLrid(Tr
. show()

)

Figura 1: Codigo en Python

*

linewidth=2)

5/2%)

£

130%

<l

=

e

L1

Devolver

Archivos

Entregada el 27 oct a las 19:15
Ver historial

BE T02A03-Prob-Soft-C.. [4

Calificacion

30/30
Rubrica [/ /30
Cantidad de p... v /10
Procedimiento v /10

Resultado v /10



File Edit View History Bookmarks Tools Help

B [& Trabajodeclasede x [3 TO2A03 Prob Soft - x | @ TO2A03 Prob Soft

google.com % 130% ¥

TO2A03 Prob Soft - CDA Equipo 04 -

o CARLOS EDUARDO REYES GUERRERO 30/30 - > Devolver

t_values np.array(| -1.3688d,
f t wvalues f t(t_values

Archivos

<l

print(‘t', 'F(1)")
for t, val in zip(t_wvalues, +_t_walues):

|"'EI !{F'{f:_ .'I:}'._ 'Fr{'u'ﬂ].:. 'FI'I]

Entregada el 27 oct a las 19:15
Ver historial

=

t_plot np.linspace(-1.5,
y_plot = f_t(t _plot) BE T02A03-Prob-Soft-C.. [4
plt.fipure(figsize=(8, 6))

plt.pl yv_plot, label="f(t)"', color="blue’, linewidth=2)
plt. e(x=-6/%, color="red', linestyle="--", label="t -» -6/5%")
plt. (

plt.y

plt.le

plt

plt.grid(True)

plt.show()

Calificacion

30/30 :

Figura 4: Codigo en Python

L »
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< Trabajo de clase d

Notable 10 puntos

Refleja un razonamiento
en su mayoria detallado y
ordenado, utilizando el
proceso adecuado,
siguiendo la mayoria de
los comandos de manera
clara.

2 TO2A03 Prob Soft - = | +

google.com

TO2A03 Prob Soft - CDA Equipo 04

Bueno 9 puntos

Refleja un razonamiento
semi-ordenado, puede
hacer los ejercicios pero
no explica la manera en
que los resolvié. Usa los
comandos del sofware.

Forma de presentar y ordenar el proceso de resolucién de los problemas y ejercicios.

Suficiente 8 puntos

Refleja un razonamiento
sin orden, puede hacer los
ejercicios pero no explica
la manera en que los
resolvio. Utiliza otro
proceso no claro de
sequir.

Excelente 7 puntos

Refleja un razonamiento
detallado y ordenado,
utilizando el proceso
adecuado, utilizando los
comandos de manera
clara y precisa.

Insuficiente 6 puntos

No refleja ningun
razonamiento, resuelve
los ejercicios sin usar la
potencialidad del
software.

L X T ]

/130 -
Cantidad de problemas y ejercicios 10 A
La cantidad de ejercicios propuestos deben ser resueltos en su totalidad

Excelente 10 puntos Notable 9 puntos Bueno 8 puntos Suficiente 7 puntos Insuficiente 6 puntos

Presenta la totalidad de Entrega el 90 % de los Entrega el 80 % de los Entrega el 70 % de los Entrega menos del 60 %

ejercicios y problemas ejercicios y problemas ejercicios y problemas ejercicios y problemas de los ejercicios y

resueltos. resueltos. resueltos. resueltos. problemas resueltos.
Procedimiento fale A




